
Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача A. Ретроанализ
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 0.3 секунд
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Дан ориентированный весёлый граф из n вершин и m ребер. Двое играют в игру. Изначально
фишка стоит в вершине i. За ход можно передвинуть фишку по любому из исходящих ребер. Тот,
кто не может сделать ход, проигрывает. Ваша задача — для каждой вершины i определить, кто
выиграет при оптимальной игре обоих.

Формат входных данных
Входные данные состоят из одного или нескольких тестов. Каждый тест содержит описание весё-

лого ориентированного графа. Граф описывается так: на первой два целых числа n (1 ⩽ n ⩽ 300 000)
и m (1 ⩽ m ⩽ 300 000). Следующие m строк содержат ребра графа, каждое описывается парой це-
лых чисел от 1 до n. Пара a b обозначает, что ребро ведет из вершины a в вершину b. В графе могут
быть петли, могут быть кратные ребра. Сумма n по всем тестам не превосходит 300 000, сумма m
по всем тестам также не превосходит 300 000.

Формат выходных данных
Для каждого теста выведите для каждой вершины FIRST, SECOND или DRAW в зависимости от

того, кто выиграет при оптимальной игре из этой вершины. Ответы к тестам разделяйте пустой
строкой.

Пример
стандартный ввод стандартный вывод

5 5
1 2
2 3
3 1
1 4
4 5
2 1
1 2
4 4
1 2
2 3
3 1
1 4

DRAW
DRAW
DRAW
FIRST
SECOND
FIRST
SECOND
FIRST
FIRST
SECOND
SECOND
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача B. Огромный ним
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 1 секунда
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Петя и Вася играют в ним, но не простой, а просто огромный. У них есть очень много кучек
камней. Кучки разделены на n групп. Группа i состоит из кучек размеров от li до ri включительно.

Помогите ребятам понять, кто выиграет при оптимальной игре.

Формат входных данных
Первая строка содержит число n (1 ⩽ n ⩽ 105).
Следующие n строк содержат пары чисел li, ri (1 ⩽ li ⩽ ri ⩽ 1018).

Формат выходных данных
Если первый игрок проигрывает, выведите Lose, если выигрывает — выведите в первой строке

Win, а во второй строке — любой выигрышный ход для первого игрока. Ход задается размером
кучки до хода и после него.

Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

1
1 10

Win
8 3

2
2 5
2 5

Lose
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача C. Операции с простыми возвращаются
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 0.3 секунд
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Дэвид Блейн и Вася сидят на уроке математики и скучают. Через некоторое время Дэвид Блейн
предлагает поиграть в следующую игру:

• он записывает на листочке некоторое большое целое число и ходит первым;

• игроки ходят по очереди;

• на каждом ходу игрок обязан разделить текущее число на его простой делитель p. На этом же
ходу игрок может умножить (а может и нет) результат деления на простое число q (1 < q < p);

• проигрывает тот, кто не может сделать ход.

Мягко говоря, Вася не очень доверяет Дэвиду Блейну и боится, что тот выписывает только
проигрышные для Васи начальные числа. Помогите ему определить, так это или нет.

Формат входных данных
Первая строка входного файла содержит единственное число n (1 ⩽ n ⩽ 1012).

Формат выходных данных
В выходной файл выведите Vasya, если у Васи есть выигрышная стратегия, независимо от ходов

Дэвида Блейна. Иначе выведите David.

Пример
стандартный ввод стандартный вывод

16 Vasya
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача D. Вариация нима
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 0.25 секунд
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

На столе лежат n кучек камней: a1 камней в первой кучке, a2 камней во второй, . . . , an в n-ой.
Двое играют в игру, делая ходы по очереди. За один ход игрок может либо взять произвольное
ненулевое количество камней (возможно, все) из одной любой кучки, либо произвольным образом
разделить любую существующую кучку, в которой не меньше двух камней, на две непустые кучки.
Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?

Формат входных данных
В первой строке задано целое число t — количество тестов (1 ⩽ t ⩽ 100). Следующие t строк

содержат сами тесты. Каждая из них начинается с целого числа n — количества кучек (1 ⩽ n ⩽ 100).
Далее следует n целых чисел a1, a2, . . ., an через пробел — количество камней в кучках (1 ⩽ ai ⩽ 109).

Формат выходных данных
Выведите t строк; в i-ой строке выведите “FIRST”, если в i-ом тесте при правильной игре выиг-

рывает первый игрок, и “SECOND”, если второй.

Пример
стандартный ввод стандартный вывод

3
1 1
2 1 1
3 1 2 3

FIRST
SECOND
FIRST
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача E. Смак
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 1 секунда
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Правильно ли я понимаю, что наше
рабочее место на данной кулинарной
передаче ограничено одним столом, одним
тестом и тремя мисками? Вы же
понимаете, что мы просто физически здесь
не поместимся?

Михаил Анопренко

Иван Ургант пригласил Ивана Сафонова на свою кулинарную передачу «Смак». В сегодняшнем
выпуске они будут готовить огромный пирог из теста, которое уже заготовлено помощниками Ур-
ганта и налито в миску. В миске всегда находится целое неотрицательное число граммов теста. Оба
Ивана, начиная с Урганта, по очереди применяют один из двух кулинарных приёмов:

1. Набрать мерным стаканом один грамм теста из миски и добавить в форму для пирога.

2. Взбить тесто миксером. При этом часть теста расплёскивается. Если в миске перед взбиванием
было G граммов теста, то останется φ(G) граммов теста. φ — это функция Эйлера, которая
по данному положительному целому числу G возвращает количество целых чисел от 1 до G
включительно, которые взаимно просты с G, то есть не имеют с G общих делителей, больших
единицы. Приведём таблицу, в которой вычислены некоторые значения этой функции:

G 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20
φ(G) 1 1 2 2 4 2 6 4 6 4 10 4 12 6 8 8 16 6 18 8

Когда тесто в миске полностью закончится, пирог будет считаться приготовленным; более того,
тот из Иванов, чей приём потратил последний грамм теста в миске, и будет считаться поваром,
приготовившим пирог. Считая, что оба Ивана желают считаться создателями пирога и будут для
этого каждый раз оптимально выбирать один из двух приёмов, определите, чей кулинарный приём
завершит готовку.

Формат входных данных
В первой строке находится одно целое положительное число G (1 ⩽ G ⩽ 109) — изначальное

количество теста в граммах.

Формат выходных данных
Если Иван Ургант может гарантированно завершить готовку пирога, в первой строке выведите

«Ivan Urgant». Во второй строке выведите «Draw», если для этого Урганту нужно первым действием
набрать грамм теста из миски и налить в форму, или же выведите «Mix», если первым действием
ему надо взбить тесто. Если Ургант при выполнении любого из двух приёмов может гарантировать,
что именно он завершит готовку пирога, то вы можете вывести любое одно из двух слов «Draw» и
«Mix».

Если Иван Сафонов может гарантированно завершить готовку пирога, в первой строке выведите
«Ivan Safonov».
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

1 Ivan Urgant
Draw

2 Ivan Safonov

4 Ivan Urgant
Mix

14 Ivan Urgant
Draw

Замечание
Если в миске один грамм теста, Ургант просто должен налить его в форму и сразу завершить

готовку пирога.
Если в миске два грамма теста, то любой из двух кулинарных приёмов Урганта приведёт к тому,

что в миске останется один грамм теста, после чего Сафонов легко доготовит пирог.
Если в миске четыре грамма теста, то Ургант проиграет, если нальёт один грамм теста в форму,

и выиграет, если вместо этого он взобьёт тесто и оставит в миске φ(4) = 2 грамма.
Если в миске 14 граммов теста, то всё наоборот: если Иван Ургант его взобьёт, то оставит в

миске φ(14) = 6 граммов теста, в результате чего он проиграет; если же он нальёт один грамм теста
в форму, то в миске останется 13 граммов теста, и можно доказать, что в такой ситуации Иван
Сафонов не может гарантировать, что именно он приготовит пирог.
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача F. Альфа Дерево
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 0.5 секунд
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

У вас есть полное бинарное дерево глубины n (0 ⩽ n ⩽ 30).
В дереве 2n листьев, они пронумерованы слева направо числами от 0 до 2n−1.
В i-м листе записано число xi = (ai2 + bi+ c) mod m.
Есть фишка, которая изначально находится в корне дерева. Двое играют в игру, двигая фишку

вниз по дереву. Когда фишка достигает листа дерева, игра заканчивается. Цель первого игрока –
максимизировать число в листе, цель второго – минимизировать.

Формат входных данных
Числа n, a, b, c, m. При этом 10 ⩽ m ⩽ 109.
Все a, b, c сгенерированы равномерным распределением на [0,m).

Формат выходных данных
Выведите результат игры при оптимальной игре обоих.

Система оценки
Оценка потестовая. Все тесты независимы.

Пример
стандартный ввод стандартный вывод

3 10 7 9 20 11

Замечание
Взятие остатка по модулю — небыстрая операция. Чем их меньше, тем лучше.
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача G. Малыш и Карлсон
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 0.5 секунд
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

На свой День рождения Малыш позвал своего лучшего друга Карлсона. Мама испекла его лю-
бимый пирог прямоугольной формы a× b× c сантиметров. Карлсон знает, что у Малыша еще есть
килограмм колбасы. Чтобы заполучить ее, он предложил поиграть следующим образом: они по оче-
реди разрезают пирог на две ненулевые по объему прямоугольные части с целыми измерениями и
съедают меньшую часть (в случае, когда части равные, можно съесть любую). Проигрывает тот, кто
не может сделать хода (то есть когда размеры будут 1× 1× 1). Естественно, победителю достается
колбаса.

Малыш настаивает на том, чтобы он ходил вторым.
Помогите Карлсону выяснить, сможет ли он выиграть, и если сможет — какой должен быть его

первый ход для этого.
Считается, что Малыш всегда ходит оптимально.

Формат входных данных
Во входном файле содержится 3 целых числа a, b, c (1 ⩽ a, b, c ⩽ 5 000) — размеры пирога.

Формат выходных данных
В случае, если Карлсон не сможет выиграть в Малыша, выведите NO. В противном случае в

первой строке выведите YES, во второй — размеры пирога после первого хода Карлсона в том же
порядке, что и во входном файле.

Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

1 1 1 NO

1 2 1 YES
1 1 1

1 1 10 YES
1 1 7
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача H. Дровосек
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 0.5 секунд
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Двое играют в следующую игру: имеется дерево с отмеченной вершиной (корнем). Игроки ходят
по очереди. За ход игрок разрубает ветку (стирает ребро), причем из двух получившихся компонент
связности остается только та, которая содержит корень — остальная отваливается и больше в игре
не участвует. Проигрывает тот, кто не может сделать ход.

Определите, может ли выиграть первый игрок, и если да, то укажите любой из его выигрышных
ходов.

Формат входных данных
В первой строке находятся 2 числа N и R — количество вершин дерева и номер корня

(2 ⩽ N ⩽ 100 000, 1 ⩽ R ⩽ N). Далее следует N − 1 строк, в каждой из которых находятся два
числа — номера вершин, которые соединяет очередное ребро.

Формат выходных данных
Выведите одно число: 1 или 2 — номер игрока, который выигрывает при правильной игре. Если

выигрывает первый игрок, то выведите также любой его выигрышный ход, т.е. порядковый номер
ребра во входном файле, которое ему достаточно разрубить первым ходом (число от 1 до N − 1).

Пример
стандартный ввод стандартный вывод

5 5
2 3
1 3
2 5
4 5

1
1
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача I. Бинарная игра
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 2 секунды
Ограничение по памяти: 512 мегабайт

Искандер и Оля любят придумывать ребусы. Но больше, чем придумывать ребусы, они любят
придумывать какие-нибудь игры на строках. Вот и сейчас им в голову пришла забавная игра со
следующими правилами:

• Выбирается какой-то набор запрещённых двоичных (состоящих из нулей и единиц) строк
f1, f2, . . . , fn.

• Выбирается некоторая стартовая бинарная строка s, такая что ни одна из запрещённых строк
не входит в неё как подстрока.

• Игроки по очереди дописывают в конец строки s по одному символу «0» или «1». Оля ходит
первой.

• Проигрывает тот, после чьего хода хотя бы одна из запрещённых строк f1, f2, . . . fn входит в s
как подстрока.

• В случае если при оптимальной игре обоих игроков игра может продолжаться сколь угодно
долго, то объявляется ничья.

Вы обожаете портить другим людям их любимые развлечения, поэтому решили написать про-
грамму, которая будет определять исход игры по заданному набору запрещённых строк и стартовой
строке s.

Формат входных данных
В первой строке входных данных записаны два целых числа n и m (0 ⩽ n ⩽ 100 000,

0 ⩽ m ⩽ 1 000 000) — количество запрещённых строк и изначальная длина строки s.
В каждой из последующих n строк содержится одна запрещённая строка. Гарантируется, что все

эти строки непусты, состоят из символов «0» и «1» и никакая из них не является подстрокой строки
s. Дополнительно гарантируется, что суммарная длина всех запрещённых строк не превосходит
1 000 000.

В последней строке входных данных записана стартовая строка s длины m, состоящая только
из символов «0» и «1». Обратите внимание, строка s может быть пустой, в этом случае соответ-
ствующая строка входных данных отсутствует (в том числе символ перевода строки). Длина s не
превосходит 1 000 000.

Формат выходных данных
В зависимости от результата игры при оптимальной игре обоих игроков выведите:

• «Olya» (без кавычек), если Оля может победить вне зависимости от того как будет играть
Искандер. Напомним, что Оля ходит первой.

• «Iskander» (без кавычек), если Искандер может победить не зависимо от ходов Оли.

• «Friendship» (без кавычек), если при оптимальной игре обоих игроков игра будет продол-
жаться бесконечно долго.

Страница 10 из 26



Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

1 0
1

Friendship

3 1
000
001
011
0

Olya

2 3
1001
000
100

Iskander

Замечание
Если вы не слушали вводную лекцию про анализ игр на ациклических и циклических графах,

рекомендую первую главу данной статьи:
https://ejudge.lksh.ru/archive/2014/07/A/games.pdf
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача J. Вас снова замяукали!
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 2 секунды
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Два котёнка попали в запутанный лабиринт со множеством комнат и переходов между ними.
Котята долго по нему плутали, обошли все комнаты по много раз, нашли выход (да даже и не один,
а несколько), в общем, изучили там всё, что смогли. Теперь этот лабиринт котята используют в
своих играх.

Чаще всего котята играют в следующую игру: начиная в какой-то комнате лабиринта, котята
поочерёдно выбирают, в какую из комнат им перейти. Котята изначально находятся в одной ком-
нате и ходят вместе. Как только котёнок, который должен выбрать следующую комнату, не может
этого сделать, он признаётся проигравшим. Обычно в таких играх выигрывающий игрок стремится
выиграть как можно быстрее, а проигрывающий стремится как можно дольше оттянуть свое по-
ражение. Но у котят свои представления о победе и поражении. Если котёнок знает, что, начиная
из текущей комнаты, он выиграет (вне зависимости от действий другого котёнка), то он стремится
играть как можно дольше, чтобы продлить себе удовольствие от выигрыша (естественно, при этом
выигрывающий котёнок должен гарантировать себе, что будет постоянно уверен в выигрыше). Ко-
тёнок, который знает, что проиграет (при условии, конечно, что другой котёнок будет действовать
оптимально), старается проиграть как можно быстрее, чтобы начать новую игру, в которой и взять
реванш.

Если котята будут ходить бесконечно долго, но никто из них не сможет выиграть, то котята
считают игру завершившейся вничью и замяукивают Вас.

Вас попросили для каждой комнаты в лабиринте узнать, выиграет или проиграет котёнок, на-
чинающий ходить из данной комнаты. Если котёнок, начинающий из этой комнаты, выигрывает,
требуется узнать максимальное количество ходов, которое он сможет играть, если же проигрывает —
минимальное количество, которое ему придётся играть.

Формат входных данных
В первой строке ввода находятся два числа n и m— число комнат и переходов между комнатами

в лабиринте (1 ⩽ n ⩽ 100 000, 0 ⩽ m ⩽ 100 000). Далее следует m строк с описаниями переходов.
Описание перехода состоит из двух чисел a и b, означающих, что котёнок, начинающий игру в
комнате с номером a, может выбрать комнату b в качестве следующей.

Формат выходных данных
Выведите n строк — для каждой комнаты результат игры для котёнка, который начнет игру из

этой комнаты. Если игра закончится вничью, выведите «DRAW». Если начинающий котёнок выиграет,
выведите «WIN K», где K— количество ходов, которые сможет играть выигрывающий котёнок. Если
котёнок сможет играть сколь угодно долго, сохраняя возможность в любой момент выиграть, выве-
дите «WIN INF». Если котёнок, начинающий из этой комнаты, проиграет, выведите «LOSE K», где K—
количество ходов, которые придется играть проигрывающему котёнку. Если же котёнку придется
играть сколь угодно долго, при том, что его соперник сможет в любой момент выиграть, выведите
«LOSE INF».
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Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

4 4
1 2
1 3
2 4
3 4

LOSE 2
WIN 1
WIN 1
LOSE 0

6 6
1 2
2 3
3 4
4 1
4 5
5 6

DRAW
DRAW
DRAW
DRAW
WIN 1
LOSE 0

6 6
1 2
2 3
3 4
4 1
2 6
4 5

LOSE INF
WIN INF
LOSE INF
WIN INF
LOSE 0
LOSE 0
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача K. Сумма игр
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 2 секунды
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Пусть дан ориентированный граф. Стандартная игра на графе заключается в следующем: из-
начально на одной из вершин графа (называемой начальной позицией) стоит фишка. Двое игроков
по очереди двигают её по рёбрам. Проигрывает тот, кто не может сделать ход.

В теории игр часто рассматриваются более сложные игры. Например, прямая сумма двух игр
на графах. Прямая сумма игр — это следующая игра: изначально на каждом графе в начальной
позиции стоит по фишке. За ход игрок выбирает любую фишку и двигает по ребру соответствующего
графа. Проигрывает тот, кто не может сделать ход.

Ваша задача — определить, кто выиграет при правильной игре.

Формат входных данных
На первой строке будут даны числа N1 и M1 — количество вершин и рёбер в первом графе

(1 ⩽ N1, M1 ⩽ 10 000). На следующих M1 строках содержится по два числа x и y (1 ⩽ x, y ⩽ N1). В
следующей строке вводятся N2 и M2 — количество вершин и рёбер во втором графе соответственно.
Далее в следующих M2 строках задан второй граф в том же формате.

Заканчивается входной файл списком пар начальных вершин, для которых нужно решить за-
дачу. На первой строке задано число T (1 ⩽ T ⩽ 100 000) — количество пар начальных вершин. В
следующих T строках указаны пары вершин v1 и v2 (1 ⩽ v1 ⩽ N1, 1 ⩽ v2 ⩽ N2).

Формат выходных данных
На каждую из T пар начальных вершин выведите строку “first”, если при правильной игре

выиграет первый, “second”, если второй, или “draw”, если будет ничья.

Пример
стандартный ввод стандартный вывод

3 2
1 2
2 3
2 1
1 2
2
1 1
3 2

first
second
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Задача L. Кучки с конфетами
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 1 секунда
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Есть n кучек с конфетами на столе. Они пронумерованы целыми числами от 1 до n, в i-й кучке
находится ai конфет.

Два игрока играют в игру. За ход можно сделать одно из двух действий:

1. Выбрать любую кучку, в которой осталось максимальное число конфет и съесть все конфеты
из этой кучки;

2. Съесть по 1 конфете из всех непустых кучек.

Игрок, который съест последнюю конфету на столе проигрывает. Определите, кто выигрывает
при правильной игре.

Формат входных данных
В первой строке находится единственное целое число n (1 ⩽ n ⩽ 105) — количество кучек. Во

второй строке находится n целых чисел a1, a2, . . . , an (1 ⩽ ai ⩽ 109) — количества конфет в каждой
из кучек.

Формат выходных данных
Если первый игрок имеет выигрышную стратегию, выведите «First» (без кавычек), иначе вы-

ведите «Second» (без кавычек).

Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

2
1 3

First

3
1 2 1

First

3
1 2 3

Second
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Задача M. Королевская игра
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 1 секунда
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Император Шардонии и король Флатляндии во время своей встречи решили сыграть в новую
настольную игру. Разумеется, играть они будут шариками на клетчатом плоском поле.

Поле для игры представляет из себя клетчатый прямоугольник, строки которого пронумерованы
от 0 до 100, а столбцы — от 0 до 100. По некоторым клеткам поля будут раскиданы N шариков.
Игроки ходят по очереди. В свой ход игрок может взять шарик с позиции (li, ci) и выбрать поло-
жительное целое число u. После этого игрок может передвинуть этот шарик в одну из следующих
ячеек:

• (li − u, ci)

• (li, ci − u)

• (li − u, ci − u)

Разумеется, ход можно сделать только если соответствующая клетка существует на поле. Выиг-
рывает игрок, который смог передвинуть какой-либо шарик в позицию (0, 0).

Вы — главный советник императора Шардонии. Он вызвался ходить первым, и спрашивает вас,
может ли он выиграть, если оба игрока будут играть оптимально. Ответьте ему на вопрос, потому
что иначе вас казнят.

Формат входных данных
На вход программе подается число N (1 ⩽ N ⩽ 1000) — количество шариков на поле.
В следующих N строках расположены числа li, ci (0 ⩽ li, ci ⩽ 100) — координаты шариков.

Формат выходных данных
Вы должны вывести символ «Y», если Император может выиграть, и «N» иначе.

Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

2
1 3
2 3

Y

1
1 2

N
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
Yandex,

Задача N. Ним?
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 1 секунда
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Есть n кучек с камнями. i-я кучка содержит ai камней. Два игрока играют в игру:

• Первый игрок может выбрать любое ненулевое количество кучек с камнями и из каждой из
них забрать по x камней. Очевидно, что игрок не может забрать x камней из кучки, в которой
нет такого количества камней.

• Второй игрок аналогично может выбрать любое ненулевое количество кучек и из каждой из
них забрать по y камней.

Игрок, который не может сделать ход проигрывает. Определите победителя игры.

Формат входных данных
Первая строка входных данных содержит три целых числа n, x, y (1 ⩽ n ⩽ 2·105, 1 ⩽ x, y ⩽ 109) —

количество кучек с камнями, а так же сколько камней должны забирать игроки на своём ходу.
Вторая строка содержит n целых чисел a1, a2, . . . , an (1 ⩽ ai ⩽ 109) — количество камней в

кучках.

Формат выходных данных
Выведите «First», если побеждает первый игрок, и «Second» иначе.

Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

2 1 1
3 3

First

2 1 2
3 3

Second
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Яндекс Кружок 2025-2026. Параллель A. Теория игр
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Задача O. Игра на дереве
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 1 секунда
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Дано дерево на n вершинах. Изначально в i-й вершине есть ai камней.
Два игрока играют в следующую игру. Первый игрок выбирает вершину и ставит на неё фишку.

Далее два игрока по очереди (начиная с первого игрока) делают следующие действия:

1. Убрать один камень из вершины, в которой сейчас находится фишка.

2. Передвинуть фишку в соседнюю вершину.

Игрок, на ходу которого фишка оказалась в вершине, в которой не осталось камней — проигры-
вает.

Определите все вершины, в которые первый игрок может поставить фишку в самом начале игры,
чтобы гарантировать себе победу.

Формат входных данных
Первая строка содержит единственное целое число n (2 ⩽ n ⩽ 3000) — количество вершин в

дереве.
Вторая строка содержит n целых чисел a1, a2, . . . , an (0 ⩽ ai ⩽ 109) — количество камней в

каждой из вершин.
Следующие n − 1 строк содержат описание рёбер дерева. i-я строка содержит два целых числа

v и u (1 ⩽ v, u ⩽ n) — вершины, которые соединяет i-е ребро.

Формат выходных данных
Выведите все вершины, начиная с которых, побеждает первый игрок, в отсортированном поряд-

ке.

Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

3
1 2 3
1 2
2 3

2

5
5 4 1 2 3
1 2
1 3
2 4
2 5

1 2

3
1 1 1
1 2
2 3
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Задача P. Обед
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 2 секунды
Ограничение по памяти: 512 мегабайт

Дан выпуклый многоугольник из N точек. Не гарантируется, что никакие три из них не
лежат на одной прямой. В многоугольнике даны M различных особых точек. Также дана точка C
с координатами (x0, y0), лежащая внутри данного выпуклого многоугольника, но не на его границе.

Алиса и Боб играют в игру, делая ходы по очереди, начиная с Алисы. На очередном ходу,
игрок должен выбрать вершину многоугольника отличную от C и переместить её в точку C. Если в
многоугольнике уже есть вершина в точке C, то эти вершины объединяются. Ход можно совершить
только в случае, если существует особая точка, лежащая в многоугольнике до хода, но не лежащая в
нём после. Гарантируется, что точка никогда не может оказаться на границе многоугольника после
любого количества ходов.

После хода многоугольник не обязан быть выпуклым, а так же может стать вырожденным (то
есть стать отрезком). Проигрывает тот, кто не может сделать ход.

Также есть q изменений двух видов:

• + x y, что означает, что точка с координатами (x, y) становится особой. Гарантируется, что до
этого эта точка не была особой.

• − x y, что означает, что точка с координатами (x, y) перестаёт быть особой. Гарантируется,
что до этого эта точка была особой.

После каждого изменения, а также в самом начале, определите, какой игрок должен победить
при оптимальной игре обоих. После каждого изменения игра начинается с исходного многоуголь-
ника, с учетом примененных изменений к особым точкам.

Формат входных данных
Первая строка содержит три целых числа n, m и q (3 ⩽ n ⩽ 10 000, 0 ⩽ m ⩽ 100 000,

0 ⩽ q ⩽ 1 000 000) — количество точек в многоугольнике, количество особых точек и количество
изменений.

Вторая строка содержит два целых числа x0 и y0 (−109 ⩽ x0, y0 ⩽ 109) — координаты точки C.
Гарантируется, что точка лежит внутри данного многоугольника и не лежит на его границе.

Следующие n строк содержат по два целых числа xi и yi (−109 ⩽ xi, yi ⩽ 109) — координаты i-й
точки многоугольника. Точки вводятся в порядке обхода против часовой стрелки.

Следующие m строк содержат по два целых числа xi и yi (−109 ⩽ xi, yi ⩽ 109) — координаты
i-й особой точки. Гарантируется, что в любой момент времени точки различны и лежат внутри
многоугольника.

Следующие q строк содержат описание запросов. В i-й из них находится символ c и два целых
числа x и y (c = «+» или «-» (без кавычек), −109 ⩽ x, y ⩽ 109) — описание очередного запроса.

• Если c = «+», то точка (x, y) становится особой. Гарантируется, что до этого эта точка не была
особой.

• Если c = «-», то точка (x, y) перестаёт быть особой. Гарантируется, что до этого эта точка
была особой.

Гарантируется, что в любой момент времени после любого количества корректных ходов никакая
из особых точек не может оказаться на границе многоугольника.

Формат выходных данных
Выведите q+1 строку. В первой строке выведите «Alice» (без кавычек), если до всех изменений

при оптимальной игре побеждает Алиса, и «Bob» (без кавычек) иначе. Далее в i-й строке выведите
победителя игры после (i− 1)-го изменения в аналогичном формате.
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Пример
стандартный ввод стандартный вывод

5 5 3
0 3
-4 -2
1 -4
5 0
1 4
-4 2
0 -1
-2 -1
-1 0
0 -3
-1 2
+ 4 0
+ -2 2
+ 0 2

Alice
Bob
Bob
Bob

Замечание
Рассмотрим многоугольник перед всеми изменениями:

На первом ходу Алиса может передвинуть вершину многоугольника с координатами (-4; -2),
тогда многоугольник будет выглядеть так:

В этом состоянии многоугольника Боб уже не может сделать ход, а значит проигрывает.
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Система оценки
Тесты к этой задаче состоят из 6 групп. Баллы за каждую группу ставятся только при про-

хождении всех тестов группы и всех тестов некоторых из предыдущих групп. Обратите внимание,
прохождение тестов из условия не требуется для некоторых групп. Offline-проверка означает, что
результаты тестирования вашего решения на данной группе станут доступны только после оконча-
ния соревнования.

Доп. ограничения
Группа Баллы

n m q
Необх. группы Комментарий

0 0 – – – – Тесты из условия.

1 16 n = 3 m ⩽ 3 q = 0 –

2 13 n ⩽ 18 m ⩽ 18 q ⩽ 1 1

3 15 n ⩽ 18 m ⩽ 18 – 0 – 2

4 17 n ⩽ 5000 m ⩽ 5000 q ⩽ 1 1, 2

5 21 n ⩽ 5000 m ⩽ 100 000 q ⩽ 5000 0 – 2, 4

6 18 – – – 0 – 5 Offline-проверка.
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Задача Q. Переворот карт
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 1 секунда
Ограничение по памяти: 256 мегабайт

Петя и Вася купили новую карточную игру «Переворот». В наборе есть n двусторонних и m
односторонних карт:

1. Двусторонняя карта. На лицевой стороне карты записано число ai, а на обратной — bi.

2. Односторонняя карта. На лицевой стороне карты записано одно число ci.

Все числа, записанные на картах со всех сторон, различны. Изначально все карты выкладываются
на стол лицевой стороной вверх. В свой ход можно сделать ровно одно из двух действий:

1. Убрать со стола карту, на которой записано наименьшее число из оставшихся.

2. Если карта с наименьшим числом двусторонняя и лежит лицевой стороной вверх, то её можно
перевернуть.

Выигрывает тот, кто убрал со стола последнюю карту. Определите победителя в данной игре, если
первым ходит Петя.

Формат входных данных
Первая строка содержит два целых числа n и m (1 ⩽ n,m ⩽ 500 000) — количество двусторонних

и односторонних карт соответственно.
Вторая строка содержит n целых чисел a1, a2, . . ., an (1 ⩽ ai ⩽ 2 · n +m) — числа, записанные

на лицевой стороне двусторонних карт.
Третья строка содержит n целых чисел b1, b2, . . ., bn (1 ⩽ bi ⩽ 2 · n+m) — числа, записанные на

обратной стороне двусторонних карт.
Четвёртая строка содержит m целых чисел c1, c2, . . ., cm (1 ⩽ ci ⩽ 2 ·n+m) — числа, записанные

на односторонних картах.
Гарантируется, что каждое число от 1 до 2 · n +m встречается ровно в одном из массивов a, b

или c.

Формат выходных данных
Выведите «First» (без кавычек), если в данной игре побеждает Петя, и «Second» (без кавычек),

если побеждает Вася.

Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

2 1
5 3
1 2
4

First

1 2
2
3
4 1

Second

Замечание
В первом примере изначально на столе лежат карты 3, 4 и 5. Чтобы победить, Петя своим ходом

выкидывает карту 3, после чего Вася обязан выкинуть карту 4, так как она односторонняя. Наконец,
Петя сбрасывает карту 5, а значит для хода Васи карт не останется, и Петя выиграет.
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Во втором примере изначально на столе лежат карты 1, 2 и 4. Петя обязан сбросить первую
карту, так как она односторонняя. Затем, чтобы победить, Вася переворачивает карту 2, а значит
на столе будут лежать две карты 3 и 4. Петя обязан сбросить перевёрнутую карту под номером 3,
после чего Вася сбросит карту 4. Так как карты закончатся, то Вася одержит победу.

Система оценки
Тесты к этой задаче состоят из девяти групп. Баллы за каждую группу ставятся только при

прохождении всех тестов группы и всех тестов некоторых из предыдущих групп. Обратите вни-
мание, что прохождение тестов из условия не требуется для некоторых групп. Offline-проверка
означает, что результаты тестирования вашего решения на данной группе станут доступны только
после окончания соревнования. Итоговый балл за каждую группу равняется максимальному баллу,
полученному за эту группу тестов по всем отправленным посылкам.

Доп. ограничения
Группа Баллы

n m
Необх. группы Комментарий

0 0 – – – Тесты из условия.

1 12 n ⩽ 20 m ⩽ 10 0

2 13 n ⩽ 20 – 0, 1

3 9 – – – ai > bi

4 10 – – – maxn
i=1(ai) < minn

i=1(bi)

5 6 – – – Отрезки [min(ai, bi); max(ai, bi)] не
пересекаются.

6 11 n ⩽ 200 m ⩽ 200 – Отрезки [min(ai, bi); max(ai, bi)]
вложены или не пересекаются.

7 14 – – 5, 6 Отрезки [min(ai, bi); max(ai, bi)]
вложены или не пересекаются.

8 13 n ⩽ 5000 m ⩽ 5000 0, 1, 6

9 12 – – 0 – 8 Offline-проверка.
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Задача R. Алиса, Боб и два массива
Имя входного файла: стандартный ввод
Имя выходного файла: стандартный вывод
Ограничение по времени: 2.5 секунд
Ограничение по памяти: 1024 мегабайта

Есть массив a длины N и массив b длины M . Все числа в массивах — целые и лежат на отрезке
от 1 до k. Также есть массив c, изначально пустой.

Алиса и Боб играют в следующую игру на этих массивах: игроки ходят по очереди, на своем
ходу игрок должен дописать в конец массива c число так, что бы c остался подпоследовательностью
a и подпоследовательностью b. Игрок, который не может сделать ход, проигрывает. Первой ходит
Алиса.

Ребята сыграют в игру q раз. Для i-й игры они выберут два числа xi и yi (0 ⩽ xi < N, 0 ⩽ yi < M),
затем удалят из массива a первые xi чисел, из массива b первые yi чисел, после чего сыграют в игру
на полученных массивах. После завершения одной операции удаления и до начала следующей они
возвращают массивы a и b в начальное состояние, то есть числа, удаленные из массива для одной
игры, могут быть не удалены в последующих играх. Кроме того, массив c очищается между играми.

У ребят есть свои причуды, поэтому они всегда выбирают xi и yi так, чтобы после удалений
оставшиеся части массивов a и b начинались с одинакового по значению числа.

Алиса очень хочет победить, поэтому просит вас для каждой игры ответить, может ли она
выиграть в этой игре, если игроки играют оптимально.

Обратите внимание, что массивы могут быть очень длинными, поэтому они вводятся специаль-
ным образом. Каждый массив задается как набор отрезков одинаковых чисел. Массив a состоит из
n таких отрезков, массив b состоит из m таких отрезков. Каждый отрезок задается своей длиной и
числом, которое стоит на этом отрезке.

Формат входных данных
Первая строка содержит шесть целых чисел N , n, M , m, k, q (1 ⩽ N,M ⩽ 109, 1 ⩽ n,m, k ⩽ 1600,

1 ⩽ q ⩽ 106) — длину первого массива, количество отрезков в первом массиве, длину второго масси-
ва, количество отрезков во втором массиве, ограничение на числа и количество игр соответственно.

Следующие n строк содержат по два целых числа lai и vai (1 ⩽ lai ⩽ N , 1 ⩽ vai ⩽ k) — длину
отрезка и число, записанное в этом отрезке. Эти числа задают массив a: первые la1 чисел массива a
равны va1 , следующие la2 чисел равны va2 , . . ., последние lan чисел равны van.

Следующие m строк содержат по два целых числа lbi и vbi (1 ⩽ lbi ⩽ N , 1 ⩽ vbi ⩽ k) — длину
отрезка и число, записанное в этом отрезке. Эти числа задают массив b. Формат аналогичен массиву
a.

Гарантируется, что
∑

lai = N ,
∑

lbi = M , vai ̸= vai+1 и vbi ̸= vbi+1.
Следующие q строк содержат пары целых чисел xi и yi (0 ⩽ xi < N , 0 ⩽ yi < M) — описания

игр.
Для каждой игры i гарантируется, что если удалить из a первые xi символов, а из b первые yi

символов, то массивы будут начинаться с одинакового по значению числа.

Формат выходных данных
Для каждой из q игр в отдельной строке выведите «Yes», если при оптимальной стратегии иг-

роков выигрывает Алиса, и «No», если Боб.
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Примеры
стандартный ввод стандартный вывод

5 1 5 1 1 9
5 1
5 1
0 0
0 1
0 2
1 0
1 1
1 2
2 0
2 1
2 2

Yes
No
Yes
No
No
Yes
Yes
Yes
Yes

7 3 7 3 2 12
2 1
3 2
2 1
2 2
3 1
2 2
0 2
0 3
0 4
1 2
1 3
1 4
2 5
2 6
3 5
3 6
4 5
4 6

Yes
No
Yes
Yes
No
Yes
No
Yes
No
Yes
Yes
Yes

Замечание
В первом примере массивы выглядят так: a = (1, 1, 1, 1, 1) и b = (1, 1, 1, 1, 1).

• В первом запросе x = 0, y = 0, а значит игра будет проходить на массивах a = (1, 1, 1, 1, 1) и
b = (1, 1, 1, 1, 1). В данном случае игроки могут записывать в конец массива c, только число 1,
поэтому через 5 ходов игра закончится и Боб проиграет, так как не сможет сделать ход.

• Во втором запросе x = 0, y = 1, а значит игра будет проходить на массивах a = (1, 1, 1, 1, 1) и
b = (1, 1, 1, 1). В данном случае игра закончится за 4 хода и Алиса проиграет.

• В последнем запросе x = 2, y = 2, а значит игра будет проходить на массивах a = (1, 1, 1) и
b = (1, 1, 1). В данном случае Боб проиграет.

Во втором примере a = (1, 1, 2, 2, 2, 1, 1), b = (2, 2, 1, 1, 1, 2, 2).

• В первом запросе x = 0 и y = 2, поэтому игра будет проходить на массивах a = (1, 1, 2, 2, 2, 1, 1)
и b = (1, 1, 1, 2, 2). Если Алиса допишет в конец массива число 2, то Боб тоже может дописать
число 2, после чего не останется ходов и Алиса проиграет. Поэтому вначале Алиса должна
дописать в c число 1. После этого, по аналогичным причинам, если Боб допишет в массив
c число 2, то проиграет. Поэтому он вынужден дописывать число 1, после чего c = (1, 1).
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Далее Алиса опять дописывает в массив c число 1 и у Боба не остаётся ходов, поэтому Алиса
побеждает.

• Во втором запросе x = 0 и y = 3, поэтому игра будет проходить на массивах a = (1, 1, 2, 2, 2, 1, 1)
и b = (1, 1, 2, 2). Аналогично рассуждениям к предыдущему примеру, Алиса не может дописать
в конец массива c число 2, потому что иначе проиграет. Но если Алиса допишет в конец массива
c число 1, то Боб тоже допишет число 1, после чего Алиса проигрывает по аналогичным
причинам. Поэтому в этом случае побеждает Боб.

Система оценки
Тесты к этой задаче состоят из одиннадцати групп. Баллы за каждую группу ставятся только

при прохождении всех тестов группы и всех тестов некоторых из предыдущих групп. Обратите
внимание, что прохождение тестов из условия не требуется для некоторых групп. Offline-проверка
означает, что результаты тестирования вашего решения на данной группе станут доступны только
после окончания соревнования. Итоговый балл за каждую группу равняется максимальному баллу,
полученному за эту группу тестов по всем отправленным посылкам.

Ограничения
Группа Баллы

N , M n, m q

Необх.
группы Комментарий

0 0 – – – – Тесты из условия.

1 13 N,M ⩽ 300 – q ⩽ 105 0

2 12 N,M ⩽ 5000 – q ⩽ 105 0, 1

3 11 – – q ⩽ 105 –
lai ⩽ 1000 и все vai различны
lbi ⩽ 1000 и все vbi различны

4 8 – – q ⩽ 105 3 lai ⩽ 1000 и все vai различны

5 10 – – q ⩽ 105 –
la1 ⩾ N − 500 и va1 = 1
lb1 ⩾ M − 500 и vb1 = 1

6 7 N,M ⩽ 105 n,m ⩽ 100 q ⩽ 105 – k ⩽ 5

7 6 N,M ⩽ 105 n,m ⩽ 100 q ⩽ 105 0, 6 k ⩽ 50

8 7 – n,m ⩽ 100 q ⩽ 105 0, 6, 7 k ⩽ 50

9 9 – n,m ⩽ 800 q ⩽ 105 0, 6 – 8

10 10 – – q ⩽ 105 0 – 9 Offline-проверка.

11 7 – – – 0 – 10 Offline-проверка.
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